V Czesko-Polsko-Stowackie Zawody Matematyczne Junioréw
Fackovské sedlo, 15 — 18 maja 2016 r.

Zawody indywidualne
(poniedziatek, 16 maja)

1. Dany jest odcinek AB, ktorego érodkiem jest punkt M. Rozwazmy zbiér tréj-
katéw prostokatnych ABC' o przeciwprostokatnej AB. Oznaczmy przez D
spodek wysokosci poprowadzonej z wierzchotka C', za$ przez K i L rzuty pro-
stokatne punktu D odpowiednio na boki BC' i AC. Wyznacz najwigksze moz-
liwe pole czworokata M KC'L.

2. Dane sg liczby rzeczywiste x, y, spetniajace warunek 22 + 3% — 1 < zy. Udo-
wodnij, ze x +y — |r — y| < 2.

3. Wyznacz wszystkie takie liczby catkowite n > 3, ze w wierzchotkach grania-
stostupa prawidtowego o podstawie n-katnej mozna tak umiesci¢ parami rézne
dodatnie liczby caltkowite, aby wierzchotki o numerach a i b byty potaczone
krawedzia wtedy i tylko wtedy, gdy a | b lub b | a.

4. Dany jest trojkat ostrokatny ABC, w ktérym AB < AC < BC'. Na odcin-
kach AC' i BC wybrano odpowiednio takie punkty K'i L, ze AB =CK = CL.
Symetralne odcinkéw AK i BL przecinaja prosta AB odpowiednio w punk-
tach P i Q. Odcinki KP i L(Q) przecinaja si¢ w punkcie M. Udowodnij, ze
AK+ KM = BL+ LM.

5. Wyznacz najmniejsza liczbe catkowita j o tej wlasnosci, ze mozna wypetni¢
pola tablicy 10 x 10 liczbami naturalnymi od 1 do 100 w taki sposéb, ze
kazde 10 kolejnych liczb naturalnych lezy wewnatrz pewnego kwadratu j x j
ztozonego z pal tablicy.



