IV Olimpiada Matematyczna Gimnazjalistéw

Zawody stopnia pierwszego Olimpiady Matematycznej Gimnazjalistow
polegaja na rozwiazywaniu przez uczniow siedmiu zadan. Uczestnicy moga,
korzystacé z ksigzek, konsultowac sie z nauczycielem, jednak musza rozwia-
zywac zadania samodzielnie.

Nie jest konieczne rozwigzanie wszystkich zadan. Uczen, ktory rozwigze
czesS¢ z nich, takze moze zosta¢ zakwalifikowany do zawodéw stopnia dru-
giego.

Rozwiagzania poszczegdlnych zadan nalezy zapisa¢ jednostronnie na
oddzielnych arkuszach formatu A4. Na kazdej kartce z rozwigzaniem nalezy
poda¢ nastepujace informacje:

e W prawym gérnym rogu numer zadania,
e w lewym gérnym rogu dane uczestnika: imie¢ i nazwisko, adres domowy,
adres e-mail, nazwa i adres szkoty, klasa.

Rozwiazania zadan nalezy przesta¢ do koordynatora okregowego, wta-
Sciwego terytorialnie dla szkoly. Adresy koordynatoréw, informacje o kwa-
lifikacji do zawodow stopnia drugiego, zadania z poprzednich edycji OMG
oraz inne biezace informacje mozna znalez¢é w Internecie pod adresem

www.om.edu.pl/omg

Zachecamy Gimnazjalistow do wziecia udzialu w zawodach.

Uwaga: Poczawszy od tegorocznej edycji, uczniowie przesytaja swoje
prace bezposrednio do koordynatora, bez uprzedniej oceny rozwiazan przez
nauczyciela matematyki.

Terminarz IV Olimpiady Matematycznej Gimnazjalistow

e termin przestania rozwiazan zadan zawodow I stopnia do koordynatora
okregowego: 27 pazdziernika 2008 r. (decyduje data stempla poczto-
wego)

e termin zawodéw II stopnia: 17 stycznia 2009 r.

e termin zawodow III stopnia: 14 marca 2009 r.



IV Olimpiada Matematyczna Gimnazjalistéw
Zawody stopnia pierwszego
(1 wrzesnia 2008 r. — 27 pazdziernika 2008 r.)

1. Wyznacz w zaleznosci od parametru a liczbe rozwigzan uktadu réwnan
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2. Dany jest prostopadtoscian o podstawie kwadratowej. Przekatna tego pro-
stopadtoscianu ma dtugos¢ d, a jego pole powierzchni jest rowne b. Oblicz
sume dtugosci wszystkich krawedzi prostopadtoscianu.

3. Dany jest kwadrat ABC'D o boku 1 oraz prosta ¢ przechodzaca przez jego
srodek. Niech a, b, ¢, d oznaczaja odpowiednio odlegtosci punktow A, B, C, D
od prostej £. Wykaz, ze

A+’ 4+ +d2=1.

4. Wyznacz wszystkie takie pary (a,b) dodatnich liczb catkowitych, ze liczba
a+b jest liczbg pierwszg oraz liczba a3 +b3 jest podzielna przez 3.

5. W trojkacie ABC dwusieczna kata ACB przecina bok AB w punkcie D.
Dtugosci bokéw BC i AC sa rowne odpowiednio a i b, a dlugo$¢ odcinka
CD jest rowna d. Wykaz, ze
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6. Kazdy punkt plaszczyzny pokolorowano na niebiesko lub czerwono. Udo-
wodnij, ze istnieje tréjkat prostokatny réwnoramienny, ktérego wierzchotki
sg tego samego koloru.

7. Czy istnieje taki wieloScian, ktorego rzuty prostokatne na pewne trzy
plaszczyzny sa odpowiednio czworokatem, szeSciokatem i oSmiokatem? Od-
powiedZ uzasadnij.



