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1. Liczby a, b spetiaja warunek 2a+ a? = 2b+b*. Wykaz, ze
jezeli liczba a jest catkowita, to liczba b takze jest catkowita.

2. Dany jest kwadrat ABC D. Punkt FE lezy na przekatnej AC,
przy czym AFE > EC. Na boku AB wybrano punkt F', rézny
od B, dla ktérego EF = DE. Udowodnij, ze SDEF =90°.

3. Dane sa takie dodatnie liczby catkowite a, b, dla ktérych
liczba 5a+ 3b jest podzielna przez liczbe a+b. Wykaz, ze a =0.

4. Punkty K i L znajduja sie odpowiednio na bokach BC i C'D
rownolegtoboku ABC D, przy czym

AB+BK=AD+DL.

Udowodnij, ze dwusieczna kata BAD jest prostopadta do pro-
stej K L.

5. Tomek zaprosil na zdalne przyjecie urodzinowe 11 swoich
znajomych, ktorzy kolejno beda dotacza¢ do spotkania. Tomek
dobrat gosci w taki sposob, aby niezaleznie od kolejnosci w jakiej
beda dotaczaé, zawsze nowo przybyta osoba znata co najmnie]
potowe juz obecnych osob, wliczajac Tomka. Wykaz, ze wsrod
zaproszonych gosci istnieje taki, ktéry zna wszystkich pozosta-
tych 10 znajomych Tomka.

Uwaga:
Przyjmujemy, ze jesli osoba A zna osobe B, to réwniez B zna A.
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