XII CZESKO-POLSKO-SEOWACKIE
ZAWODY MATEMATYCZNE JUNIOROW

Zawody indywidualne
20 maja 2024 r.

Zadanie 1. Poczatkowo na tablicy napisane sg liczby 1 oraz 2. Ruch polega na wyborze
dodatniej liczby rzeczywistej x i zastapieniu pary (a, b) liczb napisanych na tablicy para
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Czy mozna (w skonczenie wielu ruchach) doprowadzi¢ do sytuacji, w ktérej dwiema licz-
bami napisanymi na tablicy sg 2 oraz 37

Zadanie 2. Ile jest niepustych podzbioréw zbioru {1,2,3,4,...,11} o tej wlasnosci, ze
iloczyn wszystkich elementéw podzbioru jest szescianem liczby catkowitej?

Zadanie 3. Dany jest czworokat wypukty ABC'D, w ktorym AB = BD = DC oraz
AB 1 BD 1 DC. Punkt M jest érodkiem boku BC. Wykaz, ze S BAM + < DCA = 45°.

Zadanie 4. Liczby catkowite a, b, ¢ spelniaja warunki a+b+c = 1 oraz ab+bc+ca < abe.
Wykaz, ze
ab + be + ca < 2abc.

Zadanie 5. Dla dodatniej liczby catkowitej n oznaczmy przez S(n) sume cyfr w zapisie
dziesietnym liczby n. Wyznacz najmniejsza dodatnia liczbe catkowita n, dla ktérej spet-
niona jest réwnos¢ 4 - S(n) = 3-5(2n).

Czas: 3 godziny 30 minut
Za kazde zadanie mozna otrzymac 5 punktow.



