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Zawody druzynowe
24 maja 2026 r.

Zadanie 1. Dodatnie liczby catkowite a, b, ¢ spelniajg warunek
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Udowodnij, ze iloczyn abc jest kwadratem liczby catkowitej.

Zadanie 2. Mamy do dyspozycji liniat euklidesowy, ktory pozwala nam narysowaé prosta
przechodzaca przez dwa dane punkty, oraz specjalne narzedzie zwane opisantem. Pozwala
ono dla dowolnego tréjkata narysowaé okrag opisany na nim wraz z jego $rodkiem. Dany
jest trojkat ABC. Korzystajac z tych dwoch narzedzi, skonstruuj:

a) $rodek ciezkosci trojkata ABC,

b) okrag wpisany w trojkat ABC.

Zadanie 3. Rozwazmy wszystkie uporzadkowane trojki dodatnich liczb catkowitych (x, y, 2),
w ktorych kazda liczba jest nie wieksza niz 100. Dla kazdej z nich zapisujemy na kartce
wartos¢
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Ktora wartosé zostalta zapisana najczesciej i ile razy ja zapisano?

Zadanie 4. Pare liczb catkowitych nazywamy dobrg, jesli mozemy zapisaé te liczby
obok siebie w taki sposob, ze ich cyfry tworza cigg niemalejacy. Zatozmy, ze zbior S C
{1,2,...,99} nie zawiera zadnej pary dobrych liczb. Jaka jest najwieksza mozliwa liczeb-
no$¢ zbioru S7

Zadanie 5. Dany jest kwadrat o boku 10, a kazdy jego bok zostal podzielony przez 9
punktéw na 10 odcinkéw o ditugosci 1. Dwaj gracze graja w gre, w ktoérej na zmiane
wybieraja jeszcze niewybrany bok kwadratu i koloruja na nim jeden z 9 zaznaczonych
punktow. Na koniec cztery pokolorowane punkty sa taczone, tworzac czworokat wypukty.
Celem drugiego gracza jest, aby pole tego czworokata bylo rowne zadanej wartosci S.
Celem pierwszego gracza jest mu w tym przeszkodzi¢. W zaleznosci od S rozstrzygnij,
ktory gracz ma strategie wygrywajaca.

Zadanie 6. Liczby a, b, c,d, e sa liczbami catkowitymi, a suma dowolnych dwoch z nich
jest wieksza od ich iloczynu. Udowodnij, ze

a+b+c+d+ e > abede.

Czas: 5 godzin
Kazde zadanie jest warte 5 punktow.



