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Dzialania pisemne

Definicje

Niech n oznacza dodatnig liczbe catkowita.

Przez n, bedziemy oznacza¢ liczbe naturalng powstalg z liczby n przez skreslenie ostatniej
cyfry, np. 123456, = 12345.

Przez n’ bedziemy oznacza¢ liczbe naturalna, ktéra otrzymujemy odwracajac porzadek cyfr
liczby n, np. 123456’ = 654321.

Przez n bedziemy oznaczaé liczbe naturalng otrzymang z liczby n przez przestawienie jej
pierwszej cyfry na koniec, np. 123456 = 234561.

Przez A, A, ... A, bedziemy oznaczac¢ liczbe n-cyfrowa o cyfrach A,, A,,..., A,,.

Zadania

1.

Uzupetnij schemat dzielenia przy zatozeniu, ze zadna cyfra nie moze si¢ powtorzyc:
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. Suma dwoch liczb jest rowna 51. Jezeli w wiekszym sktadniku skreslimy jedng cyfre, to otrzy-

mamy drugi sktadnik. Jakie to liczby?

. Znajdz wszystkie pary cyfr A i B, dla ktérych liczba

AB + BA

jest kwadratem liczby naturalne;.

. Wyznacz cyfry A i B, dla ktorych zachodzi

A
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. Znajdz najmniejszg liczbe naturalng podzielng przez 111, ktérej ostatnimi cyframi sa 2, 0, 2, 6.
. Znajdz wszystkie liczby naturalne n takie, ze n, | n.

. Wyznacz najmniejszg dodatnig liczbe catkowita n, dla ktorej zachodzi:

n=4-n.

. Niech n bedzie liczbg dziewigciocyfrowa. Udowodnij, ze w liczbie n + n’ przynajmniej jedna

cyfra jest parzysta.
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9. Wyznacz najmniejszg dodatnig liczbe catkowity n zaczynajaca sig cyfra 7, dla ktorej zachodzi:

n=>5-n.

10. Wyznacz najmniejszg dodatnig liczbe catkowitg n, dla ktorej zachodzi:
n=3-n.
11. W zapisie dziesigtnym pewnej dodatniej liczby catkowitej n nie wystepuje zadna z cyfr 1, 2, 9.
Udowodnij, ze w zapisie dziesigtnym liczby 3n wystepuje co najmniej jedna z cyfr 1, 2, 9.

12. Dane sg liczby naturalne a, b, ktére w zapisie dziesigtnym sg zapisane takimi samymi cyframi
(tzn. kazda z cyfr od 0 do 9 wystepuje tyle samo razy w zapisie a co w zapisie b). Wykaz, ze
jeslia + b = 10'°% to liczby a i b s3 podzielne przez 10.

13. Niech S =11...199...9. Wykaz, ze liczba 2S-cyfrowa
—— —.
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jest podzielna przez 19.
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