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Ekstremalne iloczyny

Zadanie 1. Rozwigi w liczbach calkowitych x,y réownanie 2xy 4+ 3z +y = 0.

Zadanie 2. Wyznacz wszystkie pary liczb pierwszych (p,q), dla ktérych liczba p* +pq+q? jest kwadratem liczby
catkowitey.

Zadanie 3. Wykaz, Ze jezeli liczby naturalne a i b spelniajg réwnanie a®+a = 3b2, to liczba a+1 jest kwadratem
liczby calkowitey.

Zadanie 4. Znajdz wszystkie liczby pierwsze p o tej wlasnoséci, Ze liczba
r—l 1
p
jest kwadratem liczby calkowitej.

Zadanie 5. Wyznacz wszystkie dodatnie liczby catkowite m, n, dla ktérych 145 -2™ = n?2.

Zadanie 6. Rozwiqz w dodatnich liczbach calkowitych réwnanie 4% + 3% = 22.

Zadanie 7. Udowodnij, Ze nie istniejg dodatnie liczby nieparzyste a i b spelniajgce réwnanie a® — b® = 4.

Zadanie 8. Wyznacz wszystkie dodatnie liczby catkowite a, b, dla ktérych liczba a® + b jest czwartq potegq
liczby pierwszey.

Zadanie 9. Wyznacz wszystkie liczby pierwsze p oraz q, takie ze 20p® — ¢ = 1.

Zadanie 10. Dodatnie liczby calkowite spelniajq warunek n(dn+1) = m(5m+1). Wykaz, Ze liczba n —m jest
kwadratem liczby calkowitej.

Zadanie 11. ZnajdZ liczby calkowite x oraz y, spelniajgce réwnanie

1+z+22+2°=2Y

Zadanie 12. Ze zbioru liczb catkowitych od 1 do 100 wybrano 51 elementow. Wykaz, zZe pewne dwa z wybranych
elementow sq wzglednie pierwsze.

Zadanie 13. Wykaz, Ze wsrod dowolnych pieciu kolejnych dodatnich liczb catkowitych istnieje taka, ktora jest
wzglednie pierwsza z pozostalymi czterema.

Zadanie 14. Dane sq liczby calkowite a oraz b, takie Ze a > b > 1 oraz liczba ab+ 1 jest podzielna przez a + b.
Wykaz, zZe liczby a, b sq wzglednie pierwsze.

Zadanie 15. Wykaz, Ze ponizszy ciqg liczb

1, 11, 111, 1111, 11111,

9 )

ztozony z dodatnich liczb calkowitych majgcych w zapisie dziesietnym jedynie cyfre 1, zawiera mieskonczenie
wiele elementow, z ktorych kazde dwa sqg wzglednie pierwsze.

Zadanie 16. Wykaz, Ze dla kaZdych dodatnich liczb calkowitych m, n liczby
22

"

n—!—l oraz 22n+1

sq wzglednie pierwsze.



