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Zestaw 1

1. W wierszu zapisano kolejno 2010 liczb. Pierwsza zapisana liczba jest
réwna 7 oraz suma kazdych kolejnych siedmiu liczb jest réwna 77. Ile moze
by¢ réwna ostatnia z zapisanych liczb?

Wskazéwka
Ponumeruj wypisane liczby a;, a,, ..., a4y;y, @ nastepnie znajdz zaleznosc
pomiedzy liczbami a; 1 a; ;.

2. Na okregu o promieniu 1 opisano tréjkat prostokatny ABC o kacie prostym
przy wierzchotku C. Na przeciwprostokatnej AB tego tréjkata wybrano takie
punkty D i E, ze zachodza réwnoéci AD = AC i BE = BC. Oblicz dtugosé
odcinka DFE.

Wskazowka

Mozna wykorzystaé fakt: jezeli z punktu poza okregiem poprowadzimy styczne
do tego okregu, to odcinki taczace ten punkt z punktami stycznosci sa rownej
dtugosci.

3. Wyznacz liczbe par (z,y) liczb catkowitych spelniajacych réwnanie
ot =91 +1223334444.

Wskazéwka

Zbadaj, jaka liczba — ze wzgledu na przystoéé liczb = i y — moze by¢ liczba
4_,4

=yt

4. W pudelku znajduje si¢ 11 kul biatych i 11 kul niebieskich. Ja$ i Malgosia
graja w nastepujaca gre, ktéra rozpoczyna Malgosia. Wyjmuje ona z tego pu-
detka wybrane przez siebie dwie kule. Jezeli wybierze kule jednakowego koloru,
to do pudetka doktada jedna kule biala; jezeli wybierze kule réznych koloréw,
to doktada kule niebieska. Nastepnie swdj ruch, wedlug tych samych zasad,
wykonuje Jas i znéw Malgosia, znéw Jas itd., az w koncu w pudetku zostanie
tylko jedna kula. Jezeli ta kula bedzie biata, wygrywa Malgosia. W przeciw-
nym wypadku wygrywa Jas. Czy Malgosia moze tak prowadzi¢ te gre, aby
wygra¢? Odpowiedz uzasadnij.

Wskazéwka
Wykaz, ze po kazdej operacji liczby kul niebieskich w pudetku sa tej samej
parzystodci.
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5. Rozwigz uklad réwnan

a2 124—gps 2TC
b

b2+ 25 = 9c+ ;a

b

c2+26:9a+%.

Wskazéwka
Mozna doda¢ réwnania stronami oraz wykorzystaé¢ wzor skroconego mnozenia

na kwadrat réznicy dwoch wyrazen.

6. Dany jest szeScian ABCDEFGH. Na krawedziach
AFE, BC i GH tego szeScianu wybrano odpowiednio takie
punkty M, N i P, ze AM=CN=HP.

Wykaz, ze trojkat M NP jest trojkatem réwnobocznym.

Wskazowka A"
Uzasadnij, ze tréjkaty AMN, CNP i HPM sa trojkatami przystajacyni.

7. Powiemy, ze liczba catkowita n jest liczba stoneczng, jezeli n = a? + 5b2,
gdzie liczby a i b sa liczbami calkowitymi réznymi od zera. Wykaz, ze jezeli
liczba n jest liczba stoneczng, to liczba n* tez jest liczba stoneczng.

Wskazowka
Wykaz, ze kwadrat liczby stonecznej jest liczba stoneczng.
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