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1. Czy wewnatrz kwadratu o boku dtugosci 20 istnieje punkt, ktoérego odlegtosci od bokdéw
tego kwadratu sa czterema kolejnymi liczbami catkowitymi?

2. Arek ma kartke w ksztalcie rombu ABCD, w ktérym <BCD < 90°. Najpierw zagina ja
w taki sposob, aby odcinki C'B oraz C'D pokryty sie na prostej C'A, a nastepnie w taki sposob,

aby otrzymac trojkat, jak pokazano na rysunku. o o

Udowodnij, ze odlegto$ci punktu A od
wszystkich trzech wierzchotkow otrzy-
manego trojkata sg rowne.

3. Czy istnieja takie liczby rzeczywiste
a, b, ¢, ze kazda z liczb

|b—C|, |C_a|7 |a_b|

jest wieksza od 1, ale mniejsza od 27

4. Sto kamieni lezy w jednym rzedzie. Wéréod nich jest 50 kamieni czerwonych i 50 kamieni
niebieskich. Wykaz, ze mozna tak usunaé¢ po 25 kamieni kazdego koloru, aby pomiedzy do-
wolnymi dwoma kamieniami tego samego koloru nie pozostal ani jeden kamien innego koloru.

5. Liczby calkowite a, b, ¢ sa wicksze od 1 i majg te wtasnos¢,

(_
ze liczby !
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sg pierwsze. Wykaz, ze liczba b jest podzielna przez 3. 5 o

8 «

a, a+b, a+b+c, b+c, c

6. Z tablicy nxn usunieto pola znajdujace sie w calosci powyzej
jednej z przekatnych, otrzymujac schodkowy diagram. W kazde 10
pole diagramu nalezy wpisa¢ jedng z liczb 1 lub 2. Wyznacz 114
wszystkie liczby catkowite n > 2, dla ktorych mozna to zrobic

w taki sposob, aby posréd 2n sum liczb w wierszach i kolumnach

nie byto dwéch rownych liczb.
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Rysunek przedstawia przyktadowe wypelnienie diagramu dla
n =7 oraz rozwazane 2n sum liczb w wierszach i kolumnach.

7. Dany jest prostopadloscian ABCDA'B'C’'D’ o wierzchol-
kach oznaczonych jak na rysunku, w ktérym AC’' = AB+ AD.
Niech P bedzie takim punktem na odcinku AC’, ze AP = AB
oraz C'P = AD. Udowodnij, ze <BPB’ =90°.
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