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Zadanie 1. Dany jest pelen zbiornik mleka o duzej objetosci (np. ponad 100 litréw). Jas jest w posiadaniu
dwéch pojemnikéw: jeden ma objetosc 5 litrow, a drugi 9 litrow. Jas moze wykonywaé nastepujgce operacje:

e nabieraé mleka ze zbiornika do kaZdego z pojemnikow,
e odlewac mleko z pojemnikow z powrotem do zbiornika,
o przelewaé mleko pomiedzy pojemnikami.

Czy przy pomocy tych operacji Jas jest w stanie odmierzyé 2 litry mleka (pojemniki nie majg podzialki)?

Zadanie 2. Suma liczb catkowitych a,b jest podzielna przez 3, za$ réznica a — b jest podzielna przez 4. Pokazad,
ze liczba 13a + b jest podzielna przez 6.

Zadanie 3. Pokazac, ze kazda liczba calkowita dodatnia wieksza od 6 moze byé zapisana jako suma dwoch
wzglednie pierwszych liczb catkowitych wiekszych niz 1.

Zadanie 4. Udowodnié, ze utamki

2In + 4 30n +1
oraz
14n + 3 12n+1

sq nieskracalne dla kazdego n naturalnego.

Zadanie 5. Liczby a,b sq calkowite. Wykazaé prawdziwosé ponizszych (niezaleinych) stwierdzer.
(a) Jesli 13 jest dzielnikiem a + 4b, to 13 jest dzielnikiem 10a + b.
(b) Jesli 19 jest dzielnikiem 3a + 7b, to 19 jest tez dzielnikiem 43a + 75b.
(c) Jesli 17 jest dzielnikiem 10a + b, to 17 jest tez dzielnikiem 10a + b.

Zadanie 6. Liczby 2n+1 oraz 3n+1 sq kwadratami, dla pewnego n. Pokazaé, Ze liczba bn—+ 3 nie jest pierwsza.

Zadanie 7. Liczby calkowite a, b spetniajq wlasno$é NW D(a,b) = 2. Pokazaé, ze liczby te nie mogq bycé obydwie
kwadratami liczb catkowitych.

Zadanie 8. Liczby calkowite x oraz y sq¢ wzglednie pierwsze. Pokazaé, ze réowniez liczby y? oraz x + y sq
wzglednie pierwsze.

Zadanie 9. Zaléimy, Ze liczba a® + ab + b? jest podzielna przez 9, przy czym liczby a,b sq catkowite. Pokazad,
ze zarowno a, jok i b sq wielokrotnosciams liczby 3.

Zadanie 10. Niech a,b, c,d bedq liczbami catkowitymi dodatnimi takimi, zZe ad = be. Pokazac, zZe liczba a+b+c+d
nie moze byé pierwsza.
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Zadanie 11. Liczby catkowite dodatnie a,b majg te wlasnosé, ze suma %L +

> jest liczbg catkowitq. Pokazac,
ze

NWD(a,b) < Va+b.



