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Zadanie 1. Podaj najmniejszq liczbe 10-cyfrowq zapisang rézinymi cyframi, ktora dzieli sie przez 36.

Zadanie 2. lle jest takich 100-cyfrowych liczb, ktorych iloczyn cyfr jest réwny 6, i ktore sq¢ parzyste?
Zadanie 3. Dane sq liczby naturalne 1,2,3,4,5,6,7,8,10. Czy z tych liczb mozna uloZyé kwadrat magiczny?
Zadanie 4. Czy cyfry 1,2,3,4,5,6 mozna ustawié¢ w takiej kolejnosci, aby otrzymaé 6-cyfrowq liczbe pierwszq?

Zadanie 5. Czy cyfry 1,2,3,4,5,6 mozna ustawié¢ w takiej kolejnosci, aby otrzymaé 6-cyfrowq liczbe podzielng
przez 117

Zadanie 6. Kazda sposrod pewnych szesciu roznych cyfr jest niezerowa. Czy mozna te cyfry zapisaé w takiej
kolejnosci, aby otrzymac 6-cyfrowq liczbe podzielng przez 47

Zadanie 7. Z cyfr 1,2,...,8 utworzono dwie liczby 4-cyfrowe, wykorzystujgc kazdqg cyfre dokladnie raz. Wykaz,
ze suma uzyskanych liczb jest podzielna przez 9.

Zadanie 8. Dane sq liczby naturalne a,b, c spelniajgce warunek a - b - c = 71286. Uzasadnij, Ze co najmniej
jedna z sum a + b, b+ ¢ nie jest podzielna przez 3.
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Zadanie 9. Uzasadnij, Ze liczba 94387 — 24387 jest podzielna przez 4.

Zadanie 10. Udowodnij, ze liczba 55...511...1 nie jest kwadratem liczby naturalnej.
40 40

Zadanie 11. Czy liczba 677...71 jest podzielna przez 20137 A liczba 677...717
N—— N——
2019 2021

Zadanie 12. Po wymazaniu cyfry jedno$ci pewnej liczby n, a nastepnie dodaniu do uzyskanej w ten sposcb
liczby 33-krotnosci cyfry jednosci liczby n uzyskano liczbe 9400. Wykaz, Ze liczba n jest podzielna przez 47.

Zadanie 13. Po wymazaniu cyfry jednosci pewnej liczby n, a nastepnie odjeciu od uzyskanej w ten sposob liczby
14-krotnosci cyfry jednosci liczby n uzyskano wielokrotnosé liczby 47. Wykaz, Ze liczba n jest podzielna przez 47.

Zadanie 14. Zapis dziesietny liczby n sklada sie z blokow cyfr postaci 001,002, ...,999 ustawionych obok siebie
w pewnej kolejnodci (uzywamy wszystkich 999 blokdéw). Udowodnij, Ze liczba n jest podzielna przez 37.

Zadanie 15. Wyznacz wszystkie liczby pierwsze p, dla ktérych liczba p® + 2 jest pierwsza.

Zadanie 16. Dane sq liczby naturalne a, b, c, ktore w zapisie dziesietnym sq zapisane takimi samymi cyframi
(tzw. kazda cyfra liczby a wystepuje w jej zapisie dziesigtnym tyle samo razy, co w zapisie kazdej z liczb b i c).
Czy jest mozliwe, aby a + b+ ¢ = 10'%°1 2 Odpowied? uzasadnij.

Zadanie 17. Dla kazdej liczby naturalnej mozemy przeprowadzi¢ nastepujgcg operacje: bierzemy sume wszyst-
kich jej cyfr, nastepnie sume wszystkich cyfr tak powstalej liczby itd., dopdki nie otrzymamy liczby jednocyfrowej.
Przeprowadimy te operacje na wszystkich liczbach naturalnych od 1 do 1000. Jakich cyfr otrzymamy wiecej —
jedynek czy dwadjek?

Zadanie 18. Pokaz, zZe wsréd dowolnych 39 kolejnych liczb naturalnych musi istnieé taka, ktdrej suma cyfr
dzieli sie przez 11.

Zrédia:

1. Joanna Bednarczuk, Jerzy Bednarczuk: Matematyczne gwiazdki, Wydawnictwo Aksjomat 2019.
2. Wojciech Guzicki: Rozszerzony program matematyki w gimnazjum, ORE 2013.

3. Daniar Musztari, Przygotowanie do olimpiad matematycznych, OWP  Adam” 1998.

4. Zadania z OMG, OMJ i gazetki Kwadrat #23, dostepne na www.omj.edu.pl.

g/gg?ggigTWO //é} (;E \ Stowarzyszenie

4 — na rzecz Edukacji
NAROi(l\/EJ vMEV Matematycznej

Olimpiada Matematyczna Junioréw jest finansowana ze $rodkoéw krajowych Ministerstwa Edukacji Narodowej



