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Zadanie 1. Znajdz liczbe catkowitq dodatniq majgcq cztery dzielniki dodatnie, jesli wiadomo, zZe jednym z tych
dzielnikow jest 49.

Zadanie 2. Znajdz wszystkie liczby calkowite dodatnie podzielne przez 5 © majgce dokladnie 5 dzielnikéw natu-
ralnych.

Zadanie 3. Wykaz, Ze dodatnia liczba calkowita ma nieparzystq liczbe dodatnich dzielnikéw wtedy i tylko wtedy,
gdy jest kwadratem liczby catkowite;.

Zadanie 4. Liczby calkowite dodatnie a oraz b majg odpowiednio po 99 oraz 101 dodatnich dzielnikow.
Czy iloczyn ab moze mieé¢ doktadnie 150 dodatnich dzielnikow?

Zadanie 5. Znajds wszystkie liczby pierwsze p takie, e liczba p? + 11 ma dokladnie szesé dzielnikéw dodatnich.

Zadanie 6. Niech a bedzie najmniejszq oraz A — najwiekszq z n parami réznych liczb calkowitych dodatnich.
Pokaz, Ze najmniejsza wspolna wielokrotnosé owych n liczb jest nie mniejsza niz iloczyn n-a oraz, Ze najwiekszy
wspdlny dzielnik owych n liczb jest nie wiekszy niz iloraz %.

Zadanie 7. Maly majsterkowicz Kazio przygotowal ma szkolng dyskoteke efekty Swietlne wlasnego pomystu.
Tysigc zaréwek, ponumerowanych liczbami od 1 do 1000, bylo wlgczanych i wylgczanych specjalnym przelgczni-
kiem. Na poczgtku dyskoteki wszystkie Zarowki byly wylgczone. Pierwsze nacisniecie przetgcznika zapalilo wszyst-
kie Zarowki, drugie nacisniecie zgasito wszystkie zZarowki o numerach parzystych, trzecie zmienilo stan Zarowek
o numerach podzielnych przez 3 itd. Ogdlniej, kolejne, k-te nacisniecie przelgcznika zmienilo stan wszystkich
zarowek o numerach podzielnych przez k. Ktore Zarowki swiecily pod koniec, jesli w trakcie dyskoteki Kazio
nacisngl przeltgcznik 1000 razy?

Zadanie 8. Wyznacz wszystkie dodatnie liczby calkowite podzielne przez 100, ktdore majq 15 dzielnikow.
Zadanie 9. Czy liczba o dokladnie 100! dzielnikach dodatnich moze byc szescianem liczby catkowitej?

Zadanie 10. Niech n bedzie dodatnig liczbg catkowitq. WykaZ, Ze jesli suma wszystkich jej dodatnich dzielnikow
jest nieparzysta, to liczba n jest kwadratem lub podwojonym kwadratem liczby calkowitey.

Zadanie 11. Czy istnieje taka liczba catkowita n > 2, Ze liczba n! ma dokladnie 101 dodatnich dzielnikéw?

Zadanie 12. Liczbe caltkowitq dodatnig nazwiemy bialg, jezeli jest rowna 1 lub jest iloczynem parzystej liczby
liczb pierwszych (niekoniecznie réznych). Pozostale liczby calkowite dodatnie nazwiemy czarnymi. Zbadaé, czy
istnieje taka liczba catkowita dodatnia, Ze suma jej biatych dzielnikow jest réwna sumie jej czarnych dzielnikéow.

Zadanie 13. Niech n bedzie liczbg calkowitq dodatnig. Niech f(n) oznacza liczbe dzielnikéw dodatnich liczby
n, ktorych cyfry jednosci to 1 lub 9, oraz niech g(n) oznacza liczbe dzielnikéw dodatnich liczby n, ktérych cyfra
jednosci to 3 lub 7. Udowodnié, ze f(n) = g(n).
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