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Szkolne twierdzenie

e Twierdzenie Pitagorasa

Jezeli trojkat ABC jest tréjkatem prostokatnym, w ktérym SACB =90°, to praw-
dziwa jest rownosé

AC?+ BC? = AB?.

e Twierdzenie odwrotne do twierdzenia Pitagorasa
Jezeli w trojkacie ABC' zachodzi réwno$é AC? + BO? = AB?, to tréjkat ABC jest
tréjkatem prostokatnym oraz <ACB = 90°.

1. Wykazaé, ze jesli w czworokacie wypuklym przekatne sa prostopadte, to sumy kwadra-
tow jego przeciwleglych bokéw sa réwne.

2. W tréjkacie prostokagtnym ABC ($ACB =90°) dwusieczna kata BAC przecina bok
BC w punkcie D. Znalez¢ dtugosé boku AC' tego trojkata, jesli CD =31 BD =5.

3. (XIV OMJ, I) Dany jest czworokat wypukly ABCD, w ktérym
IDAB=<JABC=45° oraz DA=3, AB=7v2, BC=A4.
Oblicz dtugosé¢ boku CD.

4. (PD V LO, BB) Dany jest trojkat ABC, w ktérym AB > BC > AC. Punkt D jest
rzutem prostokatnym punktu C' na bok AB. Wykazaé, ze dla kazdego punktu lezacego na
odcinku CD (C # X # D) prawdziwa jest réwnosé

AC?*+BX?*=AX?+ BC?
5. [SKM] Dany jest taki trapez ABCD, ze proste AD i BC sa prostopadle. Wykazaé, ze
AC?+BD?=AB*+CD?.

6. (I OMG, I) W czworokacie wypuklym przekatne sa prostopadle oraz sumy dlugosci
przeciwlegtych jego bokéw sa réwne. Wykazaé, ze jedna z jego przekatnych dzieli druga na
potowy.

7. (PDV LO, BB) W polkole kota o promieniu r=>5 wpisano dwa kwadraty, jak na rysunku
ponizej. Obliczy¢ sume pél tych kwadratow.

8. (PD V LO, BB) W okregu o promieniu R poprowadzono dwie prostopadle cigciwy AB
i CD. Wykazaé, ze zachodzi réwnosé

AC? + BD? = 4R?.
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9. Wewnatrz prostokata ABCD istnieje taki punkt P, ze: PA=3, PB=4, PC =5. Wy-
znaczy¢ PD.

10. Dane s3 okregi o promieniach 7 i R styczne zewnetrznie, ktére sg styczne do prostej ¢
w dwoch réznych punktach A i B. Obliczy¢ dhugosé odcinka AB.

11. Dane sg okregi o promieniach r i R styczne zewnetrznie, ktére sg styczne do prostej ¢
w dwoéch réznych punktach. Wyznaczyé promien okregu stycznego zewnetrznie do danych
okregow i stycznego do prostej /.

12. Punkt P jest punktem wewnetrznym tréjkata ostrokatnego ABC. Punkty P, P,, P,
leza poza tym trojkatem tak, ze spelnione sg warunki:

PP 1 AB, PP,1BC, PP,1AC i BP =BP, CP,=CP,.
wykazaé, ze AP, = AP,.

13. Dany jest tak czworokat wypukly ABCD, ze proste AD i BC sg prostopadle. Wyka-
zac, ze zachodzi rownosé

AC?*+BD?=AB*+CD?.
14. (PD V LO, BB) Punkt P lezy wewnatrz trojkata ostrokatnego ABC. Punkty D, F,
F' sa rzutami prostokatnymi punktu P odpowiednio na boki BC, AC, AB. Wykazaé, ze
AF?+BD?*+CFE*=BF?+CD*+ AE”.

15. Punkt P jest takim punktem wewnetrznym kwadratu ABCD, ze AP:BP:CP=1:2:3.
Wyznaczy¢ miare kata APB.

16. Dany jest trojkat réwnoramienny ABC, w ktérym AB = AC =5. Na jego boku BC
wybrano dowolnie punkty P, P,, Py, P,, P,. Przyjmijmy:
m;=AP?+BP,-CP, dla i=1,2,3,4,5.

Wyznaczy¢ sume m, +mq +mq+m, +m;.

17. Na przeciwprostokatnej AB tréjkata prostokatnego ABC wybrano takie rézne punkty
P, P,, P;, P, ze
AP =P P,=P,P,=P,P,=P,B.

Wykazaé, ze
CP:+CP;+CP?+CP} = AP} + AP} + AP + AP}.
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