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Uwaga. Przyjmujemy, ze jesli osoba A zna osobe B, to osoba B zna osobe A (podobnie

z przyjaznieniem sie).
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Wykaz, ze w dowolnej grupie n > 2 os6b istnieja dwie osoby majace taka sama liczbe
znajomych w tej grupie.

. W klasie kazda osoba przyjaZzni sie z doktadnie 5 innymi osobami. Udowodnij, ze liczba

0s6b w tej klasie jest parzysta.

(V. OMG/2) Na przyjeciu spotkalo sie szes¢ osob. Okazalo sie, ze kazda z nich ma wsrod
pozostatych doktadnie trzech znajomych. Wykaz, ze pewne cztery z tych os6b moga usiasé
przy okraglym stole w taki sposéb, aby kazda z nich siedziata pomiedzy swoimi dwoma
zZnajomymi.

Na weselu kazda osoba ma wsréd pozostatych doktadnie 50 znajomych. Wykaz, ze istnieje
grupa ztozona z co najmniej 51 z tych oséb, ktére moga usiasé¢ przy okraglym stole w taki
sposob, aby kazda osoba siedziala pomiedzy swoimi dwoma znajomymi.

. (VIII OMG/3) Na przyjeciu spotkalo sie 99 os6b. Wiadomo, ze wsrod kazdych trzech osob

mozna wskazaé taka, ktora zna dwie pozostale osoby z tej trojki. Wykaz, ze pewna osoba
zna wszystkie inne osoby obecne na przyjeciu.

(XVI OMJ/2) Tomek zaprosit na zdalne przyjecie urodzinowe 11 swoich znajomych, ktorzy
kolejno beda dotacza¢ do spotkania. Tomek dobrat gosci w taki sposoéb, aby niezaleznie od
kolejnosci w jakiej beda dotaczaé, zawsze nowo przybyta osoba znata co najmniej potowe
juz obecnych osoéb, wliczajac Tomka. Wykaz, ze wsrdd zaproszonych godci istnieje taki,
ktory zna wszystkich pozostatych 10 znajomych Tomka.

Udowodnij, ze w gronie dowolnych 6 os6b istnieja trzy, ktoére znaja sie nawzajem, lub
istnieja trzy, ktoére nie znaja sie nawzajem.

Udowodnij, ze w gronie dowolnych 9 oséb istnieja trzy, ktore znaja sie nawzajem, lub
istnieja cztery, ktére nie znaja sic nawzajem.

(XVII OMJ/T) W gronie szesciu 0sob kazda zna doktadnie trzy sposrod pozostaltych pieciu
0s6b. Czy wynika z tego, ze:

(a) pewne trzy sposrod tych szesciu os6b wzajemnie sie znaja?
(b) pewne trzy sposrod tych szesciu osob wzajemnie sie nie znaja?
(c) mozna te szes¢ osob podzieli¢ na trzy pary znajacych sie osob?
W klasie kazdy uczen nie przyjazni sie z co najwyzej trzema innymi osobami z klasy. Wykaz,

ze klase mozna podzieli¢ na dwie druzyny w taki sposob, aby kazdy uczeri nie przyjaznit
sie z co najwyzej jedng osoba w swojej druzynie.

Na obrady ONZ przybylto 100 prezydentéw, z ktorych kazdy zna co najmniej 50 z pozo-
stalych. Udowodnij, ze mozna tak usadzi¢ wszystkich prezydentéw wokot okraglego stotu,
aby kazdy siedzial obok dwoch swoich znajomych.

Na wesele przyszto 101 os6b. Okazalo sie, ze dla dowolnej grupy 50 osob istnieje osoba na
weselu spoza grupy, ktora zna wszystkie osoby z tej grupy. Wykaz, ze istnieje osoba, ktora
zna wszystkie osoby na weselu.



